
Определенный интеграл

Лекция 2.2



Задача о вычислении площади 
плоской фигуры

    Решим задачу о вычислении площади 
фигуры, ограниченной графиком функции             

, отрезками прямых      
           ,             и осью  Ox.Такую фигуру 

называют криволинейной трапецией 
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Задача о вычислении площади плоской 
фигуры
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Определенный интеграл



Свойства определенного 
интеграла 



Свойства определенного 
интеграла 



Теорема о среднем
   Если функция непрерывна на          то 

существует такая точка                        что 

y

x



Вычисление определенного 
интеграла 



Пример

   Вычислить                      Вычислить                      Вычислить                   
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Пример





Пример



Несобственный интеграл



Пример
• Вычислить несобственный интеграл 

• (или установить его расходимость)

• Этот несобственный интеграл 
расходится. 

• Вычислить несобственный интеграл 

• (или установить его расходимость)

• Этот несобственный интеграл 
расходится. 

• Вычислить несобственный интеграл 

• (или установить его расходимость)

• Этот несобственный интеграл 
расходится. 



Вычислить несобственный интеграл (или 
установить его расходимость)

Этот интеграл является сходящимся.

Пример



Геометрические приложения 
определенного интеграла



Вычисление площадей
   Площадь фигуры в 

декартовых координатах.   .
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Вычисление площадей
• Площадь фигуры, ограниченной кривыми
                    и                 , (где                            )    и 

прямыми                и               , находят по 
формуле:



Пример
• Найти площадь фигуры, ограниченной линиями                 
                и                         
Решение:
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Примеры

Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями  
                          и                          
                                        Решение:
                                                      Приравняем левые части 
                                                      уравнений и найдем корни
                                                      полученного квадратного  
                                                      уравнения:



Продолжение

•    Получим



ДЯКУЮ ЗА УВАГУ!


