
Интегрирование 
некоторых  функций

Лекция 2.



I. Интегрирование дробно-
рациональных функций

•  



Как известно из теории многочленов, каждый 
многочлен может быть представлен в виде произведения 
многочленов (разложен на множители) первой и/или 
второй степени в зависимости от того, действительные 
или комплексные у него корни, причем кратным корням 
отвечают одинаковые множители. В соответствии с этим, 
рациональная дробь представляется в виде суммы 
некоторого количества выражений следующих видов: 

•  



Интегрирование рациональных дробей с 
помощью разложения на простейшие 

дроби. Метод неопределённых 

коэффициентов.•  



Пример
•  



Пример
•  



Интегралы от простейших дробей: 

•  



 Интегрирование дробно-рациональных 
функций

Произвольную постоянную здесь можно опускать, 
пока в правой части равенства есть хоть один 
интеграл. Первый из интегралов найден с помощью 
подстановки:                              .

Оставшийся интеграл путем несложных 
преобразований (выделение полного квадрата) легко 
привести к виду:                                       ,                      
который приводится к табличному с помощью 
подстановки                 , что дает в результате 



Пример
•  



Интегрирование дробно-рациональных 
функций

•  



Пример
•  



II.Интегрирование рациональных 
выражений тригонометрических 

функций•  



Интегрирование тригонометрических 
функций

Для преобразования рациональных выражений 
от sin x, cos x, tg x, ctg x в алгебраические 
рациональные функции переменной t применяются 
следующие тригонометрические формулы:



Интегрирование тригонометрических 
функций. Четность функций.

•  



 

•  



Пример 1.
•  



Пример 2.
•  



 
•  



Пример 3.
•  



 
•  



 
•  



Интегрирование иррациональных 
функций

•  



Пример
•  



Интегрирование некоторых видов 
иррациональностей

•  



Интегрирование некоторых видов 
иррациональностей

•  



Пример
•  


